
Darrs la sui ter K désignera ie corps F'z(o) oi i  a est une racirre (r larrs JF2) r ie /(r)  :  14*r3+1.

1. Donner urre base de lT sur lF2 et rionnrrr la rcprriscntation << vectorielle > tle,rll f ,r et
a2*ct+I .

2. Dcnner urre représentation nratrieielle des éléments de I{. Ori dorutera el particulier
lex rnatrices corïespondantes aux élé:ments a3 + a el a2 t a * 1.

3. N{orrtrer que K* :{ rr ) et cionner le diagrarnrne des inciusions des sotts groupes de

6.

K^.

Donner le polynôme rninimal sur F2 de arl + a * 1 et a2 + c, + 7.

Soit  , î  :  cr5 et i  :  Fz(d).
zr. \,Iontrer que iJ est de degré 2 sur 1F2 (lL : Kl : )).
b. Dotrtrcr lcs élétnurrts dc I (lcs écrirc cn fbnctiorr dc 1?).
c. Justifier I'isornorphisrne entre -L et F-a.
d. Soit g(r): 12 + pr+ 0 e l,lr]. I,{ontrer que g est irréductible sur -L. L'est-il sur K'l
e. N{ontrer que c} est clc degri: 2 sur -L et donner son polynôrne rrriuirnal sur L
f. Le polvnôrne / est-il réductible sur , ? Si oui donner sa, décompcisition sur l.

Dorrner un polynôrne de degré rninimal clans F'2[r] riont a3 el a7 sont des racines.

Orr rrote F.3 le corps V"l3V- (muni des opérations usuelles). Soit

f ( l r ) : r5+ra+1. g(r) :xt t+r+7 et  l t ( r ) : f  +r  dans F'r [ " ] .

1. Xlontrer que le po.lynôrne g est réductible sur F3 et donner sa décornpcsition en éléments
irréductibies.

2. Donner une expression polyn6sriale sirnple de : / (rnod g).

3. Nlontrer que le pol5.nôure h est irréductible sur 1F3.

,1. Détcrrniner le pgcd dc f et g airrsi quc lcs cocfficicrrts dc BÉzour de f et g.

5. Soit  t r  :  F-: i r ] / (h("))  et ,0Ia classe de r dans,C.
N'{ontrer que K est un corps.

- Donner la représentation polynomiaie des éléments de K.
Montrer que ,f est rlans ,( \ {0} et écrirc l ' inverse cie / cornrne polynôme en d.

6. Soit A:F3lr)l(g(")) et rr la cla.sse de r darrs "4.
- N,lorrtrer que -4 rr'est pas ul) corps.

Déterminer le cardinal de "4.
- Écrire o3, o9, ,27, *st comme polynôme en a de degré ( 2.

4.

;)


